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10. Dezember 2004



2

Isabelles Metalogik

• Typen: Basistypen, Typvariablen, Funktionstypen σ ⇒ τ

• Basistypen ggf. parametrisiert, z.B. ′a list
• Terme: Konstanten, Variablen, Abstraktionen λx. t,

Applikationen t s

• Typregeln:

[x :: σ] t :: τ
λx. t :: σ ⇒ τ

s :: σ t :: σ ⇒ τ

t s :: τ
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Isabelles Metalogik (Forts.)

Eingebaut: Typ prop, Konstanten

=⇒ :: prop ⇒ prop ⇒ prop (Meta-Implikation)∧
:: (′a⇒ prop) ⇒ prop (Meta-Allquantor)

≡ :: ′a⇒ ′a⇒ prop (Meta-Gleichheit)
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Meta-Regeln

Typischerweise eine Einführungsregel (I) und eine

Eleminationsregel (E) pro logischer Operation, z.B.

( =⇒ I)

[φ]
...

ψ

φ =⇒ ψ
( =⇒ E)

φ

φ =⇒ ψ

ψ
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Gleichheit von Funktionen

(α) (λx. t) = λy. t[y/x]

(β) (λx.t) s = t[s/x]

(ext)
f x = g x

f = g
(x nicht frei in Annahmen von f x = g x)
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Meta-Regeln in ML

• Theoreme sind ML-Datentyp thm
• Verzeichnet werden neben der Aussage selbst u.a. auch
◦ ihr Beweis

◦ ihre lokalen Annahmen

• Meta-Regeln sind Funktionen nach thm, z.B.

implies_elim:: thm => thm => thm

• thm ist verkapselt: Werte können nur mittels der Regeln

erzeugt werden und sind somit immer korrekt.
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